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6.1 'Evag ontaykog OAB eivatl ouvdedepévog oe otabepd onpeio oto O, oto A urnapyet
pa pada 2m kat oto B untapyet pia pada m. Ta prikn OA kat AB eivat a kat b avtiotoya.
To ouctnpa eivat eAevBepo va Kiveital o KATAKOPUPO erminedo KAl va eKtedel PMIKPEG
TaAavi®oelg yupe ano tmyv 9éorn woopportiag. Ot kAioelg twv OA kat AB pe v katakopugpo
elvat  kat ¢ avtiotoixa. Na arodeiytouv ot e§1000e1g Kivnong:

9+§)\¢+n29:0 kai 6+ X +n’p =0,

émou A = b/a ka1 n? = g/a.

6.2 'Eva KUKAIKO oted@avt pddag M kat aktivag a €xet pia opadn paBdo AB xwpig Ba-
POG KAl UNKOG 2a otepe®pévn) ota avtibeta akpa A kat B puag dwapérpou. Eva ocopartidio
P padag m xkwveitatl edetiBepa nave otn pdBdo kat 1o cuotnpa KUudd Xopig oAloOnon mna-
V& 0¢ 0p1dOVTIo TPATIECQL HE TETO10 TPOTO0 MOTE va Ppioketal o katakopudo eminedo. Na
UTTIOAOY10TOUV I KIVNTIKI] KAl SUVARIKY] EVEPYELA TOU OUOTHIATOS XPNOTHOTIOIOVIAS G YE-
VIKEUPEVEG OUVIETaypéveg v f, Tou eival ) yeovia rou oxnuarti¢etat ano tmv AB kat tnv
optdovtia Kat 1o z, mou givai n anootracr tou P anod 1o kévipo O. To z eivatl Setuko otav
Bpioketat oto tpnpa OB tng pdBdou.

Na Bpebouv ot e§lowoetg tou Lagrange kat va deixtel 0t av 10 cuotnpa adprjvetat va KivnOet
aro npepia 6tav = 0 karx = b (0 < b < a) toTe APXIKA,

d?z B abmg

dt2 — 2Ma? + mb*’

6.3 Mwa opotdpopon pdBdog padag Im kat prjkoug 2a eival otepe@PEVI) OTO KEVIPO
pddag kat €xet éva oopatidio padag m npooaptpévo oto éva akpo. H pdaBdog, otav Bpi-
oketal oe opigovria déon, 1ibetat oe reP1oTPOPr| YUPp® arod Katakopudo agova diepxopevov
arno 10 KEVIPO Padag Pe YOVIaKY taxutnta 4/ %. Na deiytel ot 10 AKpo G paBdou pe 1o
oopatidlo Sa méptet pexpt mou 1 KAion g paBdou pe v Katakopuen eivat ion pe

cos™! (\/ nz+1-— n) .

6.4 To diavuopa déong kaBe ocopatdiou oe Eva OUYKERPIPEVO oUoTnpa eivat pia ou-
VAPTNON TS CUVIETAYHEVNS ¢ Kal Tou Xpovou t. Na Seixtel 011 1 KN TKL evEpyelda TOU
ouotnpatog sivat ion pe

T = a¢* + B4+,

OToU, YEVIKA, (v, (3 KAl 7y eival ouvaptr)osig v ¢ Kat t.

Av 10 £pyo TOU Tapdyetal ano PIKpr] petaBolr) tou ¢ propet va Bpebet arno to duvapiko
V(g) xatav V, «, B rat v 8ev e§aptovial dpeoca anod tov Xpovo ¢, Xpnotponoioviag tmy
etlomon tou Lagrange, va Seiytel ot

ag® — v+ V = otabepd



Katd v didpkela g Kivnong.

Ma xavipa Kiveital mdve oe ocUppa ToU €Xel OXNHa KUKAOU aktivag a. To KUKAIKO

oUppa TMEPLOTPEPETAL YUP® A0 KATAKOPUPN S1APETPOo pe otabepr]) YOVIAKI] Taxutntd w.

Na Bpebei n xKivnukr) evépyeia g xavipag étav n axtiva g xavipag oxnuatidet yovia ¢
s

pe mv katakopuen. Na deixrei o1, av § = 0 étav § = 7, tdte

af? = (29 — aw? cos 0) cosf.

6.5 Mia opotopopon paBdog paag m riveitat o €va emninedo. H taxutnta katd pnkog
g paBdou eivatl w kat o1 KABeTeg TaXUTTEG OTA AKpa gival u kat v avriotorxa. Na Seixtet
OTl 1] KIVNTIKY] eVEpyela tng paBdou eivat

ém (u2 +v? + 3w? + uv) )
Auo opotdopopgeg pdBdot AB (nadag m, prkoug 2a) kat BT (nadag 2m, prikoug a) evevovtat
opadd oto B kat Bpiokoviat os npepia nmave os opigoviio opado tparedl. H yovia ABT
elvat opBr). Mua opidvuia kbnorn nou oxnpuarti¢etl yovia 6 pe mv AC (C 1o kévipo padag
g AB) epappoletat oto C. Av 01 APXIKEG YOVIAKEG TAXUTTEG TV pABd®V ivatl ioeg Kat
avtibeteg, va deiytel ot

tanf = —.
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