
DIANUSMATIKOS LOGISMOS �MAS���� � �� Septembr�ou �		� ���
��������������������������������������������
�Onoma� APT�
��������������������������������������������

Pr�blhma ��
�a� Bre�te thn ex�swsh tou epip�dou pou pern� ap� to shme�o ��� ����� kai e�nai k�jeto sthn euje�a
v���� ����� � t ������ ��	 ��m�
�b� Diatup
ste kai apode�xte thn trigwnik	 anis�thta ston Rn	 
�m�
�g� De�xte �ti den up�rqei to �rio thc

f�x� y� �
x�y�

x�y� � �x� y��

sto ��� ��	 ��m�
��������������������������������������������

�a� To ep�pedo e�nai k�jeto sto di�nusma ������ �� kai pern� ap� to shme�o ��� �����	 Ap� ton t�po

A �x� x�� � B �y � y�� � C�z � z�� � �

�qoume
� �x� �� � � �y � �� � ��z � �� � � �� x � �y � �z � 	 � � �

�b� Diat�pwsh� An x�y � Rn t�te jjx� yjj � jjxjj� jjyjj	

Ap�deixh�

jjx� yjj� � �x� y� � �x� y� � x � x � � x � y � y � y � jjxjj� � � x � y � jjyjj� ��

jjx� yjj� � jjxjj� � � jx � yj � jjyjj�

�qrhsimopoi
same thn z � jzj�	 Ap� thn anis�thta Cauchy
Schwarz� isq�ei

jx � yj � jjxjj jjyjj �

op�te
jjx� yjj� � jjxjj� � �jjxjj jjyjj � jjyjj� � �jjxjj� jjyjj�� ��

jjx� yjj � jjxjj� jjyjj

�g� Br�skoume ta �ria kat� m
koc tou �xona twn x �C�� y��� kai kat� m
koc thc euje�ac y�x �C��	
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Parathro�me �ti h f�x� y� te�nei se diaforetik�c tim�c	 �Ara den up�rqei to �rio thc f�x� y� sto ��� ��	



Pr�blhma 
�
�a� Perigr�yte s�ntoma kai sqedi�ste pr�qeira tic isostajmik�c epif�neiec pou se sfairik�c

suntetagm�nec �r� �� �� or�zontai ap� tic

�i� r � � �ii� � �
�

�
�iii� � �

�

�


�m�
�b� Ekfr�ste tic pio p�nw isostajmik�c epif�neiec se Kartesian�c suntetagm�nec	 ��m�
��������������������������������������������

�a�

� H r � � or�zei thn epif�neia sfa�rac me k�ntro thn arq
 kai akt�na �	

� H ����� or�zei thn epif�neia hmiepip�dou to opo�o arq�zei ap� ton �xona twn z kai t�mnei k�jeta
to ep�pedo xy se gwn�a �����	

� H ����� or�zei thn epif�neia kukliko� k
nou h opo�a sqhmat�zei gwn�a ��� me ton �xona twn z
kai �qei koruf
 thn arq
	

r = 2

x

y

z

θ = π/3

x

y

z

φ = π/4

x

y

z

�b�
�i� r��	

x� � y� � z� � � �� z � �
p
� � x� � y� �

�ii� ����� op�te x � �� y � �	

�

�
� tan��

y

x
�� y

x
� tan

�

�
�
p
� �� y �

p
� x � x � � �

�iii� ����� op�te z � �	

�

�
� tan��

p
x� � y�

z
��

p
x� � y�

z
� tan

�

�
� � �� z �

p
x� � y� �


